Algebra II. — Domadca tloha ¢. 7, predvelkonoénd sada

Cvicenia v tyzdni 2. aprila 2007

Domaécou tdlohou zostavaja priklady ¢. 12 a 13 z ulohy ¢. 6.

1. a) Opiste grupu transformécii tenisovej loptéky (t.j. transformécii priestoru R3, ktoré zobrazia
idedlnu tenisovi lopticku samu na seba — Sev na Sev).

Ktoré z nich vieme realizovat v beznom trojrozmernom priestore a ktoré nie? Preco?

b)* Ako to bude s grupou transformdcii klasickej basketbalovej, futbalovej ¢i volejbalovej lopty
(nebertc do tvahy ventil, ndpisy a iné “nedokonalosti”)? Ako pre frishie?

c)** Ak4 je grupa transformdcii vajicka? Nekonecného korbaca spleteného z 6smich (nekoneénych)
prutikov?

2. a) Ukdzte, ze mnozina symbolov {a + bila,b € Z3} tvori pole s deviatimi prvkami, ak zdkony
bindrnych operécii kopiruju s¢itanie a nasobenie komplexnych ¢isel.

b) Bude podobny postup fungovat pre Zs? Pre Z;? Vysvetlite.

3. a) Aké st (multiplikativne) rady matic ({1) a (39), ak ich berieme ako prvky GLy(R)?
b) aké budi rddy tych istych matic ak sa na ne pozrieme ako na prvky GLo(Z7)?

4. Opfste explicitne najmensi podokruh (s jednotkou) pola C, ktory obsahuje /2 (redlne &islo).
5. Nech o = %z Ukézte, ze prvky Z[a] tvoria husti podmnozinu komplexnej roviny.

6. Nech Q[a, (] oznacuje podokruh pola C obsahujici Q, a = V2 a B =+/3. Ukéite, 7e pre y = a+f3
plati Q[a, 5] = Q[7].

7. Dokazte, ze v okruhu s jednotkou sa charakteristika okruhu rovna charakteristike jednotky.



