Algebra II. — Domaca tloha ¢. 5

K prednaskam 26. marca a 9. aprila 2018

1. (Artin, 2.7.1, str. 74) Nech G a G’ st kone¢né grupy, ktorych rady st nestdelitelné. Ukézte, ze
jediny homomorfizmus ¢ : G — G’ je iba trividlny — t.j. ¢(x) = 1 pre vSetky = € G.

2. (Artin, 2.10.7, str. 76) Najdite vSetky normélne podgrupy N grupy kveterniénov H = {£1, £, =5, £k}
a pre kazda z nich uréite faktorova grupu H/N.

3. (Artin, 2.M.3, str. 77) Ukazte, ze grupa parneho radu obsahuje prvok radu 2.

4. (Artin, 2.M.10, str. 77) Nech H a K st podgrupy grupy G a g € G. Mnozina
HgK ={x € G:xz = hgk prenejakéh € H, k€ K}

sa nazyva dvojitd trieda (double coset).
a) ukdzte, ze dvojité triedy tvoria rozklad grupy G
b) majui vSetky dvojité triedy rovnaky pocet prvkov?

5. (Artin, 5.9.2, str. 195) Néjdite grupu symetrii basketbalovej lopty, bertic do Gvahy $vy a symetrie
meniace orientéciu.

6. (Artin, 5.9.3, str. 195) Nech O je grupa rotaéngch symetrii kocky (t.j. zachovéva sa jej orientécia).
Urcite stabilizator (neorientovanej) hlavnej diagonély spajajicej protilahlé vrcholy.

7. (Artin, 5.9.7, str. 195) Zdovodnite preco st grupy symetrii kocky a osemstena (resp. dvanaststena
a dvadsatstena) rovnaké.



