Algebra II. — Domaéca tloha ¢. 12

K prednaske 10. maja 2021
Termin odovzdania: 17. maj 2021

1. (Artin, 11.2.8 a 11.5.3, str. 442, 444) a) N4jdite najvicsieho spolo¢ného delitela Gaussovych celych
Cisel 114 7i a 18 — i v Z[i].
b) RozloZte 6 + 9i na Gaussovské prvocisla.

2. (Artin, 11.4.3, str. 443) Rozlozte polyném z® + = + 1 na ireducibilné ¢leny v Z,[z] pre p = 2,3, 5.

3. Ukazte, ze okruh Z[v/3] nie je Euklidovsky.
Pomécka: Co sa da povedat o prvku 2 — v/3?

4. Nech f(z) je ireducibilny polyném nad polom F. Dokézte, ze nsd(f(z), Df(x)) = 1. (Df oznacuje
derivéciu polynému f)

5. (Pozri Artin, 11.7.2 a 11.7.5, str. 445, 446) Ukazte, Ze okruh Z[iv/5] nie je Euklidovsky.
Ndvod: i) Ukézte, ze v Z[iv/5] mdzeme definovat normu,

ii) ukazte, ze 2,3,1 +iv/5,1 — iv/5 st v Z[iv/5] ireducibilné,

iii) ukazte, ze v Z[iv/5] “nefunguje” delenie so zvyskom pre par 3 a 1 + i\/5.

iv) ukazte, ze Z[i/5] nie je okruh hlavnych idealov - skiiste analyzovat ideél (3,1 + v/5).



