Algebra II. — Doméca tloha ¢. 2

K prednéske 27. marca 2025
Termin odovzdania: 3. april 2025

1. (Artin, 2.1.5, str. 69) Predpokladajme, ze v grupe G plati zyz = 1. Vyplyva z toho, ze yzz = 17
Alebo yzz =17

2. (Artin, 2.2.1, str. 70) N&jst prvky cyklickej podgrupy generovanej maticou [}1 (1)]

3. (Artin, 2.2.2, str. 70) Nech a, b st prvky grupy G, prvok a ma rad 5 (t.j. a® = 1) a plat{ a®b = ba>.
Ukéazat, ze potom plati aj ab = ba, t.j. a, b komutuju.

4. (Artin, 2.2.16, str. 70) (a) Nech G je cyklickd grupa radu 6. Kolké z jej prvkov si generdtormi?
(b) Zodpovedajte takito otdzku pre cyklické grupy rddov 5, 8 a 10.
(

¢) Kolké z prvkov cyklickej grupy rddu n sd jej generdtormi?

5. Ukdzat, ze grupa kvaterniénov H = {£1,4i,+j + k} a dihedrédlna grupa Dg (grupa symetrii
Stvorca) nie st izomorfné.

6. Najst tri navzdjom neizomorfné abelovské grupy radu 8.

7. (Artin, 2.4.4, str. 72) Néjdite vetky homomorfizmy ¢ : Z* — Z™T, urcite ktoré st injektivne, ktoré
surjektivne a ktoré si izomorfizmy.

8. V S3 generuje p (resp. 7) trojprvkovii podgrupu R = {1, p, p?} (resp. dvojprvkovi T = {1,7}).
Je niektord z nich normélnou pogrupou? D4 sa niektora opisat ako jadro homomorfizmu?



