Cvicenia z linearnej algebry a geometrie II. — ilohy ¢. 12

Cvicenia v tyzdni 27. aprila 2009 - kvadratické formy, definitnost

1. Rozhodnite ¢i st nasledujice matice kladne definitné

2 -1 -1 2 -1 -1 01 2
A=|-1 2 -1|, B=|-1 2 1|, c=|101
~1 -1 2 -1 1 2 2 1 0

2. Rozhodnite ¢i st nasledujice matice kladne definitné, kladne semidefinitné alebo indefinitné

1 11 2 1 2
A=1[11 1 1 a B=|1 11
1 10 2 1 2

3. S prihliadnutim na vlastné hodnoty ukazte, ze ak je matica A kladne definitnd, potom si aj matice
A? a A~! kladne definitné.

4. Elipsa u? +4v? = 1 zodpoved4 matici A = [§ 9]. Néjdite vlastné hodnoty a vlastné vektory matice
A a naértnite elipsu. Spravte to isté pre elipsu 5u® + Suv + 5v% = 1.

Dodatoéné tulohy
5. Ukazte, ze ak st matice A a B kladne definitné, potom je takou aj matica A + B.

6. Ak je matica A symetrickd a kladne definitnd a C je reguldrna, ukdizte, ze matica B = CTAC je
tiez symetrickd a kladne definitna.

7. Ak je C reguldrna matica, ukdzte, ze A a CT AC maji rovnaki hodnost. Teda nula ako vlastna
hodnota méa pre obe matice rovnaki nasobnost.

8. Experimentovanim zistite signatiru 2n x 2n matice
I B
A= |: BT 0 :| )

kde B je regularna n x n matica.

9. Nech A je symetrickd a kladne definitnd matica. Ukazte, ze jej maximadlne zlozky sa musia
nachadzat na diagonale.



