Cvicenia z linearnej algebry a geometrie II. — ilohy ¢. 9

Cvicenia v tyzdni 6. aprila 2009 - Vlastné hodnoty a vektory

1. Pravda/Nepravda. Zdovodnite, resp. ndjdite protipriklad:

a) Ak A je symetrickd matica, potom A + ¢I je invertibilnd.

b) Ak @ je ortogondlna matica, potom @ + %I je invertibilné.

¢) Ak A ma redlne zlozky, potom A + il je invertibilna.

d) Existuje matica A takd, ze matice typu A + ¢l sd invertibilné pre vietky komplexné éfsla c.
e) Existuje redlna matica A takd, ze A + rI bude invertibilnd pre vietky redlne 7.

2. Napiste maticu A7 a spocitajte C = AT A ak

1 ¢ 0
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Aky je vztah medzi C a CT? Plati nie¢o podobné pre kazdi maticu C, ktord sa d4 zapisat ako AT A?

3. a) Ako siivisi determinant matice A7 s determinantom matice A?
b) Dokézte, ze determinant Tubovolnej hermitovskej matice (A7 = A) je redlne é&fslo.

4. N3jjdite treti riadok matice

tak, aby jej charkateristicky polyném det(A — A) bol A3 — 4\% + 5\ — 6.

5. Predpokladajme, ze A je vlastnd hodnota matice A a x je prislusny vlastny vektor, t.j. Az = A\x.
(a) Ukézte, ze x je tiez vlastnym vektorom matice B = A — ¢I, kde ¢ € R. N4jdite vlastni hodnotu

prislichajucu vektoru .
(b) Predpokladajme, ze A # 0. Ukazte, Ze potom je x vlastnym vektorom matice A~! a najdite
vlastni hodnotu.



