Cvicenia z linedrnej algebry a geometrie II. — ilohy ¢. 11

Cvicenia v tyzdni 3. maja 2010 - Kvadratické formy, definitnost

1. a) N§jdite 3 x 3 matice Ay, As zodpovedajice kvardatickym formam
= :c% + x% + x% —2x119 — 22173 + 2T073,
fo= m% + 2x§ + 113:% — 2x1x9 — 22123 — 4x023.
b) Ukézte, ze forma f1 sa d& napisat ako jeden Stvorec, a teda nie je kladne definitnd. Pre aké hodnoty
je f1 rovna nule?
c) Néjdite kanonicky tvar pre fs, skiste néjst rozklad Ay ako LLT (kde L je dolné trojuholnikova
matica).

2.) Pre aké hodnoty parametra a je matica A kladne definitna?
1 1

B= a 1

1 a

— = Q

Dodatoc¢né tilohy

3. Rozhodnite ¢i su nasledujice matice kladne definitné

2 -1 -1 2 —1 -1 01 27°
A=| -1 2 1|, B=|-1 2 1|, c¢c=|101
1 -1 2 1 1 2 2 1 0

4. Rozhodnite ¢i su nasledujice matice kladne definitné, kladne semidefinitné alebo indefinitné

1 11 2 1 2
A=1]11 11 a B=]111
1 10 2 1 2

5. S prihliadnutim na vlastné hodnoty ukazte, ze ak je matica A kladne definitnd, potom si aj matice
A? a, A~! kladne definitné.

6. Elipsa u? +4v? = 1 zodpovedd matici A = [} 9]. N4jdite vlastné hodnoty a vlastné vektory matice
A a nacrtnite elipsu. Spravte to isté pre elipsu 5u? + 8uv + 5v? = 1.



