
Kombinatorika – Domáca úloha č. 1

Termı́n odovzdania 4. októbra 2023

1. Kocka syru vel’kosti 3×3×3 je rozdelená na 27 menš́ıch kociek vel’kosti 1×1×1. Ak sa Mikimyška
začne prehrýzat’ kockou v niektorom z rohov a vždy sa pust́ı do susednej nezjedenej kocky, môže zjest’
všetkých 27 kociek a nakoniec skončit’ v strede vel’kej kocky?

2. Na šachovnici 8× 8 sú vyrezané dva rohy ležiace na diagonále A1 – H8. Je možné túto šachovnicu
pokryt’ dominom tak, aby každé domino pokrývalo presne dve susedné polia a dominá sa navzájom
neprekrývali?
Pomôcka: Akej farby sú poĺıčka pokryté jednou kockou domina?

3. Dokážte, že pre každé dve nesúdelitel’né celé č́ısla a, b ≥ 1 existujú celé č́ısla u, v s vlastnost’ou
ua+ vb = 1
Pomôcka: Uvažujte zvyšky č́ısel b, 2b, . . . , (a− 1)b po deleńı č́ıslom a.
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