Cvicenia z linedrnej algebry a geometrie 1. — tlohy ¢. 1

Cvicenia 24. septembra 2015 - Manipulacia s vyrazmi, matematicka indukcia a pod.

1. Upravte uvedené vyrazy na ¢o najjednoduchsi tvar:
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2. Zjednoduste/roznédsobte zadané vyrazy. Zistite aj, pre aké hodnoty premennych st definované.
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3. Dokéazte matematickou indukciou, Ze stéin troch za sebou idicich prirodzenych éisel je delitelny
Siestimi.

4. Dokdzte, ze sucet tretich mocnin troch po sebe idicich ¢isel je delitelny deviatimi. Bude sticet
p-tych mocnin p po sebe idicich éisel delitelny p? pre kazdé neparne prvoéislo p?

5. Nad realnymi &islami rozlozte na linedrne éinitele mnohoélen 3 + 422 + 2 — 6.
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6. Dokdzte, ze pre kazdé prirodzené ¢islo n plati > k—lz <2- % (Uloha pre detektivov: ¢omu sa
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7. Dokazte, ze pre kazdé prirodzené ¢islo n > 2 plati 4™ > 3™ + 2.
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8. Dokéite, 7e 1}1 (1 — ﬁ) - 27;:_22.

9. Néjdite vsetky redlne (a komplexné) riesenia rovnic:
2) o= 2| — o+ 2] = 4,
b) o — 2| — |z +2| =0,
¢)|lr—2|—|z+2|=—4.

10. Pre ktoré redlne ¢islo ¢ mé rovnica |22 + 122 + 34| = ¢ préve 3 rieSenia?

11. Ak méme dve komplexné ¢isla z; = cosa + isina, zo = cos § + isin 3, ¢omu sa rovné ich suéin
21227 (Moivrova veta)

12. Odvodte pomocou komplexnych ¢isel vzorec pre cos 2z, sin 2z, sin 3x, cos 3z,
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..., sinnz, cosnz.
13. Zjednoduste




