Diskrétna matematika I. — Domaca uloha ¢. 5

Cvicenia v tyzdni 23. oktébra 2006

1.Zistite ¢i st nasledujice kvantifikované formule s Tubovolnymi predikdtmi ®, ¥ a A tautolégie. Ak
su, dokéazte to, ak nie s, najdite protipriklad:

a) (Va)(B(x) = U(x)) = ((va) B(a) = (va) V().
b) (Vz)(®(x) AV (z)) < ((Va) D(z) A (Vo) ¥(2)),

¢) ((Fz) ®(2) A (3z) ¥(x)) = (F)(P(x) A ¥(z)),

d) (F2)(2(x) vV ¥(z)) & ((Fz) @(2) v (Fr) ¥(2)),

e) (Vz)(®(x) v ¥(z)) = ((Vz) @(x) V (Vy) ¥(z)),

£) (ve)(@(z) = ¥(z)) = ((Fz) B(2) = (Fz) ¥(2)),
g) (Va)(vVy) A(z,y) = (Vo) Az, 2),

h) (3z)(Fy) A(z, y) = (F) A(x, ).

2. Hovorime, zZe formula A je v prenexnom tvare, ak ma tvar (Q1x1)(Q2x2) ... (Qnzy,) B, kde kazdé
Q; je J alebo V, z1,...,z, st navzadjom rozne premenné a B neobsahuje ziadne kvantifikdtory.
N4jdite formule v prenexnom tvare, ktoré su ekvivalentné nasledujicim formuliam:
a) (V) ®(x) A (Vo) ¥(z )

b) (Vi) @(z) V (V) ()
¢) (3r) d(x) A (V) U(a),
d) (Fz) &(x) v (Bz) U (),
e) (3z) (x) = (3z) ¥().



