Diskrétna matematika I. — Domaca uloha ¢. 9

Cvicenia v tyzdni 19. novembra 2007

Hovorime, ze relacia R je:

reflexivna ak (Vz)[z,z] € R,

antireflexivna ak (Vz) [z, 2] ¢ R,

symetrickd ak [z,y] € R = [y,x] € R,

asymetrickd ak [z,y] € R = [y,z] ¢ R,

antisymetrickd ak ([z,y] € RA[y,z] € R) =z =y,
tranzitiva ak ([z,y] € RA[y,2] € R) = [z,2] € R,

m4 vlastnost dichotémie ak (Vz,y)([z,y] € RV [y, z] € R).

Zistite, ktoré z vlastnosti maji nasledujice relécie:
1. Reldcia R na Z definovand xRy < 3|(z — y).
2. Reldcia R na Z definovand xRy < 22 = 2.

3. Relédcia R na C definovand xRy < Rex = Imy. (Rez oznacuje redlnu cast komplexného ¢isla z,
Im 2 oznacuje jeho imagindrnu c¢ast)

4. Reldcia R na Q definovand Ry < x —y ¢ Z.
5. Reldcia R na P(Y') definovand ARB < a € AN B, kde a je pevne zvoleny prvok mnoziny Y.
6. Pre mnoziny A, B,C dokazte: A— BCC< A—CCB.

7. Kolko podmnozin mnoziny {1,2,3,4} mé parny pocet prvkov? Na zdklade odpovede néjdite a
dokdzte formulu pre pocet podmnozin mnoziny {1,2,...,n}, ktoré maji parny pocet prvkov.

.....

prvok.
9. Dokazte, ze v linedrne usporiadanej mnozine je minimalny prvok aj najmensi.
Bonusové priklady

10. Dokazte, ze ak v ¢iasto¢ne usporiadanej mnozine existuje najvacsi prvok, tak je jedinym maximalnym
prvkom.

11. Nech (X, R) je dobre usporiadand mnozina. N§jdite nutnd a postacujicu podmienku na to, aby
aj (X, R) bola dobre usporiadand mnozina.



