Skuska z Diskrétnej matematiky I., 12.1.2010
1. (5b.) Nech Fy; =1, F» = 1, F3 = 2 su ¢leny Fibonacciho postupnosti. Ukézte, ze plati:
nFi+(n—0F+--+2F, 1+ F,=F,4— (n+3).

2. (6 b.) Nech T je splnitelnd mnozina vyrokov. Ukézte, ze mnozina vyrokov T'U {—=A} je nesplnitelnd
prave vtedy, ked vyrok A je tautologickym désledkom mnoziny vyrokov T' (T = A).
3. a) (5 b.) Ukézte, ze nasledujica kvantifikovand formula je tautolégia

((B2)(A(z) = B(2))) = ((Vz)A(z)) = ((B2) B()))-
b) (5b.) Nech A, B CU a A° oznacuje komplement mnoziny A vzhladom na U. Ukézte, ze:

(A°NB)=(B°NA)° < B= A"

4. (5 b.) Mnozinu vsetkych koneénych podmnozin mnoziny N ozna¢me ako F. Na F zavedme reldciu
~ mnasledovne: pre A,B € F bude A ~ B prave vtedy, ked |A U B| = max(|A],|B]). Je ~ reldciou
ekvivalencie?

5. (6 b.) Pre nasledujice dva vyroky rozhodnite a struéne zdovodnite ¢i su pravdivé alebo nepravdivé.

a) Ak mnoziny A a B maju rovnakd mohutnost a ¢ : A — B je injektivne zobrazenie, potom je ¢ aj
surjektivne.

b) Prienik dvoch reldcii ekvivalencie (ako podmnozin A x A) je tiez reldciou ekvivalencie.

6. (6 b.) Rozhodnite a zddvodnite, ¢i vietkych nekoneénych podmnozin mnoziny N je spocitatelne
vela.

7. (7 b.) Majme zobrazenie f : X — Y a mnoziny A, B C Y splitajice AN B = (). Rozhodnite a
zdévodnite, & potom nutne plati f=1(A4) N f~1(B) = 0.

8. (5 b.) S pouzitim vSeobecnych vztahov medzi kardindlnymi ¢islami rozhodnite a zdévodnite, ktoré
z kardinalnych cisel 2(R0%) a 2(c™) je vacsie alebo ¢i sa rovnaju.



