Pisomka z Diskrétnej matematiky I., 7.12.2011
Hovorime, ze relacia R je:
reflexivna ak (Vz)[z,x] € R, antisymetrickd ak ([z,y] € RAly,z] € R) =z =y,
antireflexivna ak (Va)[z,z] ¢ R, mé vlastnost dichotémie ak (Vz,y)([z,y] € RV [y, z] € R),
symetrickd ak [z,y] € R = [y,z] € R, tranzitivna ak ([z,y] € RAly,z] € R) = [z,z] € R.
1. Dokézte, ze pre Tubovolné mnoziny A, B, C plati:
a)A—(A—B)=A—-B&< A=,
b) (A-B)UC=AU(B-C)< BCCCA.
2. Kolko je na m-prvkovej mnozine reldcii, ktoré si antireflexivne, symetrické aj antisymetrické
zaroven?
3. Na mnozine (R — {0}) x (R — {0}) mdme reldciu ~ definovani predpisom:
Z1 Y1

[T1,91] ~ [22,92] & — = ==
Z2 Y2

Ukézte, ze reldcia ~ je reldciou ekvivalencie, zistite ako vyzerajd triedy ekvivalencie pre prvky [1,1]
a [1, —1], nacrtnite obrdzok zobrazujuci triedy rozkladu.

4. Ciastoéné usporiadanie pifprvkovej mnoziny, ma 1 maximélny a 2 minimalne prvky. Zérovei
dvojic. Znézornite takéto usporiadanie pomocou Hasseho diagramu, zdévodnite.

5. Majme zobrazenie f : X — Y a podmnozinu B C Y. Dokézte, ze B 2 f(f~1(B)). Néjdite priklad,
ked nenastane rovnost. (f(A) je obraz mnoziny A, t.j. f(A) = {z € Y|3a € A4, f(a) = 2}, f~Y(B) je
vzor mnoziny B, t.j. f71(B) = {zr € X | f(z) € B})



