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Pisomka z Linearnej algebry a geometrie 1., 13. november 2019

1. Pre maticu
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a) najdite dimenzie a bdzy jej nulového priestoru N'(A4) a stipcového priestoru S (A),
b) najdite rovnicu/e, ktort/é musia spinat zlozky vektora b € S(A).
c) pre (kazdé) b € S(A) néjdite vSeobecné rieenie systému Az = b.
2. Pre redlne ¢ # 0 uvazujme maticu
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a) Najdite bézu a dimenziu nulového priestoru N'(X) a bazu a dimenziu stipcového priestoru S(X).

b) Ukdzte, ze matica A = ¢I — X bude reguldrna.

c) N4jdite k nej inverzni A~1.

3. Na vektorovom priestore M; o matic typu 2 x 2 definujme zobrazenie Lo; tak, ze matici A sa priradi
A’ = Ly (A), ktord vznikne z A pripoc¢itanim k-ndsobku 1. riadku k 2. riadku.

a) Ukézte, ze Loy je linedrne zobrazenie.

b) Néjdite nejakd bazu priestoru Ms 2 a maticu zobrazenia Lg; vzhladom na tito bazu.

¢) N4jdite jadro a obraz zobrazenia Loj, urcite ich dimenzie.

d) Rozhodnite, ¢i k zobrazeniu Lo existuje inverzné zobrazenie. Ak nie, zdévodnite. Ak dno, popiste
ho a néjdite jeho maticu vzhladom na bdzu z casti b).

4. Majme maticu A typu m X n hodnosti m a maticu B typu n X p hodnosti n. Rozhodnite akd mo6ze
byt hodnost matice AB. Dokéazte spravnost’ svojej odpovede.

5. a) Nech A a B su invertibilné matice. Ndjdite vSetky matice X, ktoré budu spfﬁaﬁ: AXB=A+B.

b) Ukézte, Ze ak je matica B singuldrna, t.j. N'(B) # {0}, tak pre nejaki maticu A (najdite A) matica
X spiﬁajﬁca AXB = A+ B nemdze existovat.



