Linearna algebra a geometria II. — Uloha ¢. 0

Cvicenia v tyzdni 11. februara 2013

1. (5.1.5) N4jdite vlastné hodnoty a vlastné vektory pre matice

3 4 2 0 0 2
A=10 1 2 a B=|0 2 0
0 0 O 2 00

Overte, ze sucet A1 + Ao + A3 sa rovnd stope matice a sicin A\; A3 sa rovnd determinantu.

2. (5.1.7) Predpokladajme, ze A je vlastnd hodnota matice A a x je prislusny vlastny vektor, t.j.
Ax = Ax.

(a) Ukazte, ze x je tiez vlastnym vektorom matice B = A — ¢I, kde ¢ € R. N4jdite vlastni hodnotu
prislichajicu vektoru x.

(b) Predpokladajme, Zze A # 0. Uk&zte, ze potom je z vlastnym vektorom matice A~! a néjdite
vlastnu hodnotu.

3. (5.1.14) N§jdite hodnost a vsetky Styri vlastné hodnoty pre matice

11 1 1 010 1
111 1 1010
A=171111 a  B=1,1 01
111 1 1010

Aké vlastné vektory zodpovedaji nenulovym vlastnym hodnotam?

4. (5.1.11) Ukézte, ze A a AT maji rovnaké vlastné hodnoty porovnanim ich charakteristickych
polynémov.

5. (5.1.10) (a) Skonstruujte 2 x 2 matice A a B také, ze vlastné hodnoty stucinu AB nebudu sti¢inom
vlastnych hodnot matic A a B, podobne vlastné hodnoty A + B nebudu st¢tom jednotlivych vlastnych
hodnot.

(b) Overte, ze napriek tomu sa sicet vlastnych hodndt matice A + B rovnd stctu vSetkych vlastnych
hodnét matic A a B, podobne pre siciny. Preco je to tak?

6. (5.1.12) Néjdite vlastné hodnoty a vlastné vektory pre maticu A = [¢?].



