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Pisomka z Linedrnej Algebry 1., 15. december 2021

1. Nech A a B st matice
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N4jdite bazy a dimenzie podpriestorov N'(4), N'(B), N (A)NN(B), N(A)+N(B) a S(AT)NS(BT) v R*.
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2. Nech S, T a U su nejaké podpriestory priestoru V. Ukazte, ze platia inklizie
a) SNUC(S+T)NUaTNUC(S+T)NU
b) (SNU)+(TNU)C(S+T)NU.
c¢) N4jdite priklad, kedy v casti b) nenastdva rovnost.

3. Pre maticu
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néjdite pomocou Gram-Schmidtovho ortogonalizacného procesu jej QR rozklad.

4. Nech V je vektorovy priestor so skaldrnym stuc¢inom (-,-) a W C V je podpriestor vo V. Nech u € V'
je pevne dany vektor a x € W je vektor, pre ktory plati

lu—z| < |lu—wl|, YweW.
a) Zvolte w = ¢ - x, kde ¢ je TubovoIné redlne ¢islo, a ukazte, ze plati (u,x) = (z,x).
b) Pomocou a) ukézte, ze u —x € W+,
¢) Dokéazte aj opaéni implikdciu, t. j. ak u —z € W, potom |lu — z|| < ||u — w||,Yw € W.
Pomécka: w—w = (u—x) + (x — w).
d) Interpretujte vysledky v b) a ¢) z geometrického hladiska.

5. Najdite determinant matice
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