Linearna algebra a geometria II. — Uloha €. 0

Cvicenia v tyzdni 17. februara 2025

1. Najdite vlastné hodnoty a vlastné vektory pre matice
12 1 r (2 =3
S T

2. Je dané linedrne zobrazenie o : R? — R? dané predpisom

[0 [l’l,xg]T — [211 — 3%2,%1 + 6%2]

N4jdite maticu transformécie T}, vzhladom na bazu B = {[-3,1]7,[1, -1]T}.

3. (5.1.12) N4jdite vlastné hodnoty a vlastné vektory pre maticu A = [% b].

a

4. (5.1.5) Néjdite vlastné hodnoty a vlastné vektory pre matice

3 4 2 0 0 2
A=10 1 2 a B=|0 2 0
0 00 2 00

Overte, ze stucet A1 + Ay + A3 sa rovnd stope matice a siéin A;Ax A3 sa rovna determinantu.

5. (5.1.7) Predpokladajme, ze A je vlastnd hodnota matice A a z je prislusny vlastny vektor, t.j.
Ax = Az. Overte, ze = je bude vlastnym vektorom matic
a) cA, kde c € R,
b) A+ cl, kde ¢ € R,
c) A%, A3, ..., A",
d) A2 —2A+1
e) A7t ak \ # 0;
akym vlastnym hodnotdm bude v jednotlivych ¢astiach (a)—(e) zodpovedat?
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6. (5.1.14) N§jdite hodnost a vsetky Styri vlastné hodnoty pre maticu

01 01
1010
A_0101
1 01 0

Aké vlastné vektory zodpovedaji nenulovym vlastnym hodnotam?

7. a) Néjdite vlastné hodnoty a vlastné vektory n x n matice samych jednotiek

11 ... 1
11 ... 1
J =
11 .1
b) N4jdite vlastné hodnoty a vlastné vektory matice
(@ b ... b
b a ... b
A =
b b ... a

8. (5.1.11) Ukazte, ze A a AT maji rovnaké vlastné hodnoty porovnanim ich charakteristickych po-
lynémov.



