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Pisomka z Linearnej Algebry II., 7. maj 2025
1. (5 bodov) Nech:
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a) Najdite charakteristicky polyném a vlastné hodnoty matice A.

b) Pre kazdu vlastni hodnotu matice A urcite jej algebraicku a geometrickd nasobnost.

¢) Néjdite minimdlny polyném a Jordanov tvar matice A.

d) N&jdite maticu M z rozkladu A = MJM L.
2. (5 bodov) Uvazujme redlnu reguldrnu 2 x 2 maticu A, pricom AT ~ A+ A1 (t.j. sd podobné).

a) Najdite stopy matic AT, A a A~L.

b) N4jdite determinant matice I + A~2.

¢) Aké vlastné hodnoty moéze mat matica A7 Musi byt A diagonalizovatelna?

d) N4jdite priklad takej matice A.
3. (5 bodov) Nech A je redlna alebo komplexnd matica so zlozkami a;; a vlastnymi hodnotami A;. Ukézte,
ze plati Schurova nerovnost a zistite, pre aké matice v nej nastiava rovnost:
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Pomécka: Ukazte pre hornti trojuholnikovii maticu 7' a pozrite sa na diagonaly matic TT a AAH.
4. (5 bodov) (pravda/nepravda) Zdoévodnite v pravdivom pripade, uvedte protipriklad v nepravdivom.

a) Ak J je Jordanov blok velkosti 3 x 3 pre vlastni hodnotu A = 4, potom existuje matica K také,
ze plati K2 = J.

b) Ak matica A € M, ,(R) splita vztah A3 = A2, potom je A diagonalizovatelna.

¢) Existuje permutaénd 4 x 4 matica, ktord nemd redlnu vlastni hodnotu.



