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6. cvicenia

1. Upravte dané matice na redukovany stupnovity tvar a urcite ich hodnosti.
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2. Vyrieste cvidenia z Korbasa: str. 119 / 1, 2, 4, 5, 6, 7; str. 135 / 1, 2, 3; str. 136 / 4.
3. Ktoré z nasledujucich zobrazeni st linearne transformécie?

(a) fi:R? = R? fi(z,y) = (z+y,9);
(b) fo:R* = R% fo(w,y) = (z+ 1,y +2);
(c) f3:R* = R; fa(z,y) = (2%, y°);
(d) fa:R* = R; falz,y) =3z +y;
(e) fs:Rlz] = R; fs(p()) = p(1);
(f) fo:Rlz] = R fo(p(x)) = (1,p(0));
4. Nech f:R3 — R* je definované predpisom

f(z1, 29, 23) = (—xa, —223, 21 + X2, T2)
¢ Rozhodnite, ¢i je zobrazenie f linedrnou transforméciou.
o Najdite riadkovi aj stipcovii matice zobrazenia f vzhladom na jednotkovi bézu.
¢ Uréte dimenziu jadra zobrazenia f.
e Urcte dimenziu obrazu zobrazenia f.
o Rozhodnite, ¢i je zobrazenie f injekcia, surjekcia alebo bijekcia.
5. Nech g : R* — R? je definované predpisom
g(z1,22,23,24) = (—x2, —2x3, 21 + To + T4)
¢ Rozhodnite, ¢i je zobrazenie g linedrnou transformaciou.
o Niajdite riadkovt aj Stfpcovﬁ matice zobrazenia g vzhladom na jednotkovi bazu.
e Urcte dimenziu jadra zobrazenia g.

e Uréte dimenziu obrazu zobrazenia g.

¢ Rozhodnite, ¢i je zobrazenie g injekcia, surjekcia alebo bijekcia.
6. Nech h : R? — R? je definované predpisom

h(l‘l, o, 1‘3) = (71‘2, 72173, T + 1‘2)
e Rozhodnite, ¢i je zobrazenie h linedrnou transforméciou.
« Nijdite riadkovi aj stipcovit matice zobrazenia h vzhladom na jednotkovt bazu.
e Urcte dimenziu jadra zobrazenia h.
e Urcte dimenziu obrazu zobrazenia h.

o Rozhodnite, ¢i je zobrazenie h injekcia, surjekcia alebo bijekcia.

Food for Thought:

1. Nech f:V — U je akékolvek zobrazenie (t.j., nemusi sa jednat o linedrnu transfgrmziciu). Jadro zobrazenia
f sa da zadefinovat aj v tomto pripade ako mnozina Ker(f) = {t' € V| f(¥) = 0}.
o Plati nadalej tvrdenie, Ze f je injekcia vtedy a len vtedy, ked Ker(f) = {0}?
o Plati aspon jedna z tych dvoch implikacii?
e Viete najst nejakd rozumnu netrividlnu podmienku tak, aby f bolo injekciou vtedy a len vtedy, ked je
tato podmienka pre f splnena?

2. Nech A je matica obsahujica len nuly a jednotky. Musi sa hodnost matice A nad polom R rovnat hodnosti
matice A nad polom Zs?



