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Pisomka z Linearnej algebry a geometrie 1., 14. november 2024

1. Pre maticu
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a) ndjdite dimenziu a bazy jej nulového priestoru N'(A) a stipcového priestoru S (4),
b) néjdite rovnicu/e, ktori/é musia spinat zlozky vektora b € S(A),
c) pre (kazdé) b € S(A) néjdite vSeobecné riesenie systému Az = b.
2. V zavislosti od hodnét parametrov a,b € R pre maticu
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a) ndjdite dimenzie a bdzy jej nulového priestoru N'(A) a stipcového priestoru S (4),
b) zistite, ¢i je reguldrna, a v tom pripade najdite aj A~
3. Nech B € M, ,(R) je pevne dand matica a Wg = {4 € M, ,(R) | AB = A}.
a) Ukdzte, ze Wg tvori vektorovy podpriestor v M, ,(R).
b) Ukdzte, ze dim(Wpg) > 0 prave vtedy, ked existuje nenulovy vektor x € R™ taky, ze Bx = x.
c¢) Ukdzte, ze A € Wg prave vtedy, ked S(B —I) C N(A).
d) Pre maticu
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najdite dimenziu a bazu Wp.
4. Uvazujme linedrne zobrazenie « : Syms — Symeo na priestore symetrickych matic typu 2 x 2.
O zobrazeni « vieme, ze
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a) N4jdite maticu, ktord sa v zobrazeni « zobraz{ do matice [ g g } .

b) Je zobrazenie o uréené jednoznacne? Ndjdite mnozinu vsetkych matic v Syms, ktorych obrazy je
mozné vypocitat. Akd podmienku spliaju ich zlozky?

¢) Predpokladajme, ze
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kde a € R. Akd podmienku musi spiflat’ parameter a, aby zobrazenie « bolo invertibilné?
d) N4jdite predpis zobrazenia « pre hodnotu a = 2.
5. (Pravda/Nepravda) So zdévodnenim v pravdivom pripade a protiprikladom v nepravdivom.
a) Pre symetrické matice A, B plat{ hodnost(AB) = hodnost(BA).
b) Ak st vektory u, v, w, z lin. nezdvislé, tak st aj vektory u + v,v + w,w + 2z, x + u lin. nezdvislé.



