Podvddzanie pri pisomke je vdznym porusenim Studijného poriadku FMFI UK, ktoré méze viest k vyliceniu zo $tidia.
Nerobte hluposti. Pocas pisomky je zakdzané pouzivat mobilné telefény a iné elektronické zariadenia. Vela zdaru!

Pisomka z Linedrnej Algebry 1., 18. december 2024

1. Nech V je podpriestor R* generovany vektormi (1, -2,0,2)7, (1,-3,5,1)T.
a) Ndjdite ortonormdlnu bazu podpriestoru V' pomocou Gram-Schmidtovej ortogonalizicie.
b) Néjdite ortogonalny doplnok V+ a jeho ortonormalnu bézu.
c) Néjdite maticu ortogonalnej projekcie na podpriestor V.
d) Néjdite rozklad vektora (1,1,1,1)7 = 2y + 2y, kde vy € V a zy1 € VL.
2. V priestore matic Ma,, 2, uvazujme podpriestory K a L matic tvaru:

K:HU _U_X]:U,XeMn,n}, L:{[V 0 }:V,WGM,W}.

0 X w -V
Najdite dimenzie priestorov K, L, K N L a K + L, popiSte ich bazy.
3. Nech a : U — V je linedrne zobrazenie medzi vektorovymi priestormi U a V' a uq, us, ...u, je baza
priestoru U. Ukdzte, ze obrazy a(uy), a(us), ..., a(u,) si linedrne nezdvislé prave vtedy, ked je jadro

zobrazenia a trividlne, t.j. Ker(a) = {0}.

4. Ukazte, ze transformdcia z Py(t) do Ps(t), ktord kazdému polynému priradi jeho (#2 + 1)-ndsobok je
linedrna. Né&jdite jej maticu pre zvolené bdzy Py(t) a Ps(t). Popiste aké bude mat tdto transformécia
jadro a obraz.

5. Nech
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kde a,b,¢,d,e, f,g,h,i € R. Ak det(A) = 1, ndjdite determinant matice
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