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Zistite, ¢i plati: a | b, a | ¢ = a? | be.
(a,b) =7, [a,b] =7, pre a = 315, b = 825. Vyjadrite (a,b) v tvare au + vb pre u,v € Z.

Dokéazte: Druht mocninu kazdého prirodzeného ¢isla mozno zapisat bud v tvare 4k + 1,
alebo v tvare 4k.

Dokazte, ze ak n > 2 je zlozené ¢islo a p je najmensie prvocislo, ktoré deli n, tak

p<Vn

Aspori dvojciferné ¢islo, ktorého vsetky cifry si rovnaké nie je druhou mocninou Zziad-
neho prirodzeného ¢isla. Dokazte!

Vyjadrite ¢isla 217, 1513, 2120 v 5-kovej a v 9-kovej stustave.

Uréte posledni cifru ¢isla n = 22.51 + 698° pri jeho vyjadreni v sedmickovej ststave.
Zistite, ¢i je ¢islo (1202)g delitelné dvomi a tromi.

Dokézte, alebo vyvrafte: (a,n) =2 = a®() = 29" (mod n).

Nech a € Z, n € N, (a,n) = 1. Nech k je najmensie prirodzené ¢islo, pre ktoré a* =

1 (mod n). Potom pre kazdé | € N také, ze a' = 1 (mod n) plati, ze k | I. Specialne,
k| p(n). Dokazte!

Vyrieste linedrne kongruencie s jednou neznamou:
a) 15z = —72 (mod 18)
b) 14z = —63 (mod 35)

Uréte 7(2p3) a o(2p?), ak p je neparne prvoéislo.

Nechr = ¢, (¢,d) = 1, d,c € Z, je racionalny koren rovnice aprF+ap_12* "1+, ag =0,
pricom ay, ..., a; € Z, ar, # 0. DokaZzte, ze potom ¢ | ag a d | a. Z toho dostaneme, Ze
pre rovnicu zF 4+ ap_12* "1+ ...+ a1z + ap =0, a; € Z plati: Kazdy racionalny koren
tejto rovnice je celé cislo.

Dokézte, ze rovnica 1923 — 17y% = 50 nem4 rieSenie v mnozine celych ¢isel.



