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Definicia

Definicia

Podkategéria A kategérie B sa nazyva koreflektivna v B, ak pre
kazdy B-objekt B existuje A-objekt Ag a B-morfizmus

cg: Ag — B taky, ze pre kazdy A-objekt A a pre kazdy
B-morfizmus f: A — B existuje jediny A-morfizmus f: A — Ag
taky, ze cgo f = f.

B<iAB

Dvojica (cg, Ag) sa nazyva koreflexia objektu B.
Koreflektivne podkategérie = 3pecialny pripad adjungovane;j
situacie.
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Topologicka charakterizacia

V kategérii Top topologickych priestorov:
podkategéria = trieda topologickych priestorov

Trieda A topologickych priestorov je koreflektivna v Top <
A je uzavreta na topologické sucty a faktorové priestory.

Priklady:

Seq = Sekvencialne priestory (uzavreté mnoziny = uzavreté
vzhladom na limity postupnosti)

PsRad = Pseudoradialne priestory (transfinitné postupnosti)
CGen = Kompaktne generované priestory
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Definicia

Reflektivna podkategéria = dualny pojem ku koreflektivne;j
podkategorii

Definicia

Podkategéria A kategérie B sa nazyva reflektivna v B, ak pre kazdy
B-objekt B existuje A-objekt Ag € A a B-morfizmus rg: B — Ag
taky, ze pre kazdy A-objekt A a pre kazdy B-morfizmus f: B — A
existuje jediny A-morfizmus f: Ag — A taky, ze forg = f.

B—- Ag
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Tichonovova veta

epireflektivna v uzavretost na
Top suciny a podpriestory
Haus saciny a uzavreté podpriestory

Tichonovova veta: Kazdy kompaktny T»-priestor je je uzavretym
podpriestorom mocniny jednotkového intervalu /.

Podkategéria Comp T je epireflektivna v Haus.
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Koreflektivny a epireflektivny obal

CH(B) = koreflektivny obal B = najmensia koreflektivna
podkategéria obsahujuca B

EH(B) = epireflektivny obal B = najmensia epireflektivna
podkategéria obsahujuca B

Ak C je obalom jediného priestoru, tak tento priestor nazyvame
generatorom C.

Comp T, je epireflektivny obal / v Haus.

Seq je koreflektivny obal C(w) v Top.
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Generator pre sekvencialne priestory

C(w) je priestor na mnozine w U {w}, v ktorom jediny neizolovany
bod je w a bazu okoli tohoto bodu tvoria horné Gseky pri obvyklom
usporiadani.
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Podpriestory pseudoradialnych priestorov

Dedi¢né koreflektivne podkategérie

Podkategériu Top nazveme dedicnou, ak je s kazdym priestorom
obsahuje aj vietky jeho podpriestory.

Dedicna koreflektivna podkategéria Top = trieda priestorov
uzavreta na topologické sucty, faktorové priestory a podpriestory.
A je koreflektivna = SA je koreflektivna

(SA = vietky podpriestory priestorov z A)

Napriklad z podkategérie Seq takto dostaneme podkategériu SSeq
subsekvencialnych priestorov.

Subsekvencialne priestory boli studované v élanku [FR].
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Subsekvencialne priestory

Nasledujaci priklad ukazuje, ze sekvencialne priestory nie st dedi¢né
(teda SSeq # Seq).
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Prvotné priestory

Prvotny priestor = priestor s jedinym neizolovanym bodom.
Prvotny faktor priestoru X v bode a = topologicky priestor na
mnozine X v ktorom vsetky body okrem a st izolované a a ma
rovnaké okolia ako v pévodnej topolégii.
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Charakterizacia pomocou prvotnych faktorov

Veta ([C1, Theorem 3.7])

Nech C je koreflektivna podkategdria Top taka, ze FG C C.
Podkategéria C je dedicna prave vtedy, ked pre kazdy priestor
X € C aj vsetky prvotné faktory priestoru X patria do C (C je
uzavreta na tvorenie prvotnych faktorov).
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Generator koreflektivnej podkategoérie SCH(A)

Vyuzitim vysledkov z [C1] a zovieobecnenim postupov z [FR] sa
nam podarilo skonstruovat priestor, ktory generuje koreflektivnu
podkategériu SCH(A).

V Specialnom pripade A = C(w) je to prvotny faktor nasledujiceho
priestoru:
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Podpriestory pseudoradialnych priestorov

Veta

Kazdy topologicky priestor je mozné viozit do pseudoradidlneho
priestoru.

Kazdy Ti-priestor sa da viozit do pseudoradidlneho T-priestoru.

Doékaz je zalozeny na nasledujacich 2 vysledkoch:
» Kazdy topologicky priestor sa da vlozit do S¢.
> Priestor S% je absolatny retrakt.
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Definicia

Priestor C je absolutny retrakt v Top ak pre kazdé vlozenie

e: C — X existuje retrakcia r: X — C, t.j. spojité zobrazenie také,
Ze roe = idx.

Kategoéria A = PsRad ma vlastnost SA = Top.
Najmensia koreflektivna podkategéria Top s touto vlastnostou je
Ay = CH({S% a € Cn})
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Mozné zovseobecnenia

Ako mozné zovseobecnenia, v pripade, ze ako zakladna kategériu
vezmeme niektori epireflektivnu podkategériu A kategérie Top,
mdzeme uvazovat

» dedicné koreflektivne podkategérie A

» dedicné, aditivne a divizibilné triedy v A (t.j. triedy priestorov
uzavreté na sucty, podpriestory a faktorové priestory; struéne
ich nazyvame HAD-triedy).
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HAD-triedy a prvotné faktory

Pripad koreflektivnych podkategérii A bol podrobne studovany

v [C2].

Veta

Ak HAD-trieda B v A obsahuje prvotny priestor, tak je uzavreta na
prvotné faktory.

Plati to napriklad, ak ak A C Haus alebo ak HAD-trieda B
obsahuje nediskrétny nularozmerny priestor.
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Aplikacie

Lema

Nech A je epireflektivna podkategdria kategérie Top taka, Ze
I ¢ A. Ak A je prvotny priestor a A € A, tak

HADA(A) = ADA((Aw)a) = SCH(A) N A. Navyse
card(A,), = card A.

(Ay)a oznacuje generator SCH(A), ktory sme skonstruovali
v predchadzajucom (v pripade A = C(w) je to (Sw)w)
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Aplikacie

Veta

Nech A je epireflektivna podkategdria kategérie Top taks, zZe

I ¢ A. Ak B je HAD-trieda v A a B obsahuje prvotny priestor, tak
koreflektivny obal CH(B) podkategdrie B v Top je dedicny.

Désledok

Pre [ubovolnii epireflektivnu podkategériu A kategdrie Top taki,
ze A C Haus priradenie urcené predpisom C — CN A je
Jednojednoznacna korespondencia medzi vsetkymi dedicnymi

koreflektivnymi podkategdriami kategérie Top s vlastnostou
C D FG a HAD-triedami v A.
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Dakujem za pozornost!

Moju dizertaén( pracu, takisto ako text tejto prezentacie a pouzité

slidy, mozete najst na adrese:
http://thales.doa.fmph.uniba.sk/sleziak/papers/

Email: sleziak@fmph.uniba.sk
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