Ak g: N — N je zobrazenie také, ze > g(n) = +oo, tak 7, = {A C N :

> g(n) < +oo} sa nazyva Ulamov ide4l.
acA

Problém 1. Plati nasledujice zovSeobecnenie Olivierovej vety: Ak Za%(n) <
+00 a ) a, < 00, tak Z,- lim na,, = 07

Veta 1 (Olivier). Akay > a3 > ... a ) a, < 400, tak lim na, = 0.
n—oo
Funkcia g(n) = 1 splia predpoklad Y~ g(n) = +o0o. Budeme sa snazif ukazat,
Ze pre tuto funkciu neplati uvedené zovseobecnenie Olivierovej vety.
Plati Z, = I, pretoze ). g(n) < 4+oo prave vtedy, ked A je koneénd mno-
neA
Zina. Z,-konvergencia je teda obycajna konvergencia.

Chceme najst postupnost (a,) tak, aby > a, < +oco (potom aj Zaﬁ(") =

S a, < +00) astcasne lim na, # 0.' Podla Olivierovej vety takéto postupnost

n—oo

nemoze byt monoténna.
Definujme postupnost (a,) takto:

{12 ak n nie je druhd mocnina prirodzeného disla,
Qp =

ak n = k2 pre nejaké prirodzené ¢&islo k.

1 1o 1, w1 2 _ x?
Yan= ) 2t X s <Y et eE=2-%=%.
n;ékz n=k2 n=1 k=1
lim na, # 0 lebo pre n = k? mame na, = 1 a &sla takéhoto tvaru tvoria
n—oo
neohranic¢ent podpostupnost v N.

1Zrejme priklad nejakej takejto postupnosti by mohol byt aj v ¢lanku kde je dokazana,
Olivierova veta, alebo v nejakom suvisiacom ¢lanku.



