Cvicenie 1 — grupy, podgrupy
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Nech (G, *) je grupa. Dokazte:
a)Try=yxr S rryxr lry l=ec
b) Ak z x x = e pre vietky = € G, tak G je komutativna.

Nech * je asociativna binarna opericia na mnoZine G # (). Nech pre kazdé a,b € G
maji rovnice a x x = b, y x a = b rieSenia v G. (Inymi slovami, pre kazdé a,b € G
existuji « € G ay € G také, ze axx = b, yxa = b.) Dokazte, ze (G, *) je grupa. (Hint:
Skuste zacat dokazom existencie lavého a pravého neutralneho prvku.)

Nech (G,-) je grupa a P(G) je systém vSetkych podmnozin G. Dokézte, ze operacia -
na mnozine P(G) dand predpisom

A-B=1{a-bja,be G}
je asociativna. Tvori P(G) \ {0} s touto operaciou grupu?
1

Kazda konecné grupa s parnym poctom prvkov obsahuje prvok z taky, ze z = x 7.

Ak (G, *¢) a (H, *p) su grupy, tak aj G x H s operaciou (a,b)*(a’,b") = (axga’,bxgb’)
je grupa.

Najdite vSetky podgrupy (Zs, ®).

Matice typu n x n, ktorych determinant je rovny 1, s operaciou nasobenia matic tvoria
grupu.



