Tvrdenie: Pologrupa (S, -) je grupa < 3 prava jednotka e, a Ya € S m4 rovnica ax = e, jediné
rieSenie.

RieSenie:
= je trivialne
<« Zoberme si ['ubovolny prvok ¢ € S, potom pre rovnicu cx = e, existuje jediné riesenie ¢, : c-t. = ep.
Dalej, rovnica t.x = e, ma tiez jediné rieSenie t; :t.-t; = e,. Mame teda:

Zoberme si druhti rovnost a trochu ju poupravujme (nezabudajme Ze e, je prava jednotka)
ep =te -ty =tlc-ep-ty, =lc-Cte-ty, =lc-Cc-ep=1lc-cC

Teda sme dostali, Ze

Z toho vyplyva, ze
ep-c=c-terc=c-ep=c
Teda e, je nielen prava ale aj Iava jednotka prvku ¢, a teda je to jednotka prvku c¢ (na to existuje

jedna pekn4 lema). KedZe sme ¢ brali vieobecne tak je to lava aj prava jednotka pre celt pologrupu.
Teraz ked uz vieme Ze e, je jednotka, mozeme z rovnic

povedat Ze t. je inverzny prvok ku c.
Teda mame jednotku a mame inverzné prvky, a teda pologrupa (.5, -) je grupa.



