Dokéazte alebo vyvratte nasledujice tvrdenia:

1. Nech (S, -) je pologrupa, ktord ma pravi jednotku e (teda pre kazdé a € S plati ae = a)
a pre kazdé a € S ma rovnica ax = e rieSenie. Potom S je grupa.

2. Nech (5, -) je pologrupa, ktord ma pravt jednotku e (teda pre kazdé a € S plati ae = a)
a pre kazdé a € S ma rovnica ax = e jediné riesenie. Potom S je grupa.
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2. Zo zadania vieme, Ze
ae =e (1)

pre vietky a € S a pre kazdé a € S existuje (jednoznacne uréené) o’ € S také, ze
aa’ = e. (2)

Potom plati
o ;M

alea’) = (ae)a’ = ad' = e

a z jednoznac¢nosti v (2) potom dostaneme
ea =a (3)

pre Iubovolné a.
Keby sme vedeli, ze kazdy prvok sa dé vyjadrit ako b’ pre nejaké b, tak rovnost (3) hovori,
Ze e je aj prava jednotka. Skisme upravit vyraz aa’a”.
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aa/a// — (aa/)a// (:) ea// (:) a//
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aa’a” = a(a’a") @ e Ly

Dostali sme teda rovnost
a=a" (4)

pre vsetky a € a, CiZe plati
ae=ea=a

a e je (pravy aj lavy) neutralny prvok v S.
Dalej vieme, 7e a’a” = e a a = a”, teda

¢ize o' je (pravy aj lavy) inverzny prvok k a.
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