Poznamky k prvej pisomke

V prikladoch s radmi nebolo jasné, ¢i ste celkom rozumeli, preco sa to robi tak, ako sa to robi. Vsetci ste
to samozrejme ratali spravnym postupom — len som si nebol isty, ¢i tomu rozumiete. Preto radsej este raz.
Ak chcem ukézat, Ze dva prvky maju a a b rovnaky rad, tak mi staéi ukazat

at=e &S bt=e
pre n € N, n > 0.! Potom totiZ plati

{neN;n>0,a"=e}={neN;n>0,b" =e}
min{n € N;n > 0,a" = e} =min{n € N;n > 0,b" = e}
Lavé strana poslednej rovnosti je rad prvku a, prava strana zasa rad b.

A2: Dokéazte, ze (R \ {0}) x (R \ {0}) s operaciou * definovanou ako (a,b) * (¢,d) = (ac — bd, ad + bc)
tvori grupu. (Hint: MozZno jednoduchsie ako dokazovat to priamo z definicie je ukdzat, Ze tato Struktira
je izomorfné s nejakou zndmou grupou.)

Vicsinou ste to riesili tak, Ze ste priamo overovali asociativnost. Zoberme si bijektivne zobrazenie ¢: ((R\
{0}) x (R\ {0}),%) — (C\ 0,-) definované ako

(a,b)p = a + bi.
Vsimnime si, Zze toto zobrazenie zachovava uvedené binarne operacie:
[(a,b) * (¢, d)]¢ = (ac — bd, ad + cb)p = (ac — bd) + (ad + be)i = (a + bi)(c + di) = (a,b)p - (¢,d)p

Z toho vyplyva, Ze bindrna operacia * na (R\ {0}) x (R\ {0}) méa presne tie isté vlastnosti ako ndsobenie
na C'\ {0}. Pretoze vieme, ze (C'\ {0}, -) je grupa, tak aj ((R\ {0}) x (R\ {0}),*) je grupa.

ITakto ste to aj robili — tiito poznamku sem piSem preto, Ze som si nie isty, &i ste aj vedeli, predo staéi dokazat toto.



